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Classe 2B Liceo Scientifico 6 dicembre 2019
Prova di Matematica : Piano cartesiano e retta

1 y+1
1. Risolvi graficamente il seguente sistema lineare: x+ 2 - 2
x+y=+3

2. Dato il fascio di rette di equazione: kx — (k — 1)y + k— 2 = 0, determina:

. il tipo (fascio proprio / fascio improprio);

. il centro del fascio;

. 'equazione della retta c del fascio perpendicolare alla retta di equazione 2x — 3 = 0;

. 'equazione della retta d del fascio perpendicolare alla retta di equazione 2x + y — 3 = 0;
I’equazione della retta e del fascio passante per il punto P(4; —1);
I’equazione della retta f del fascio passante per I'origine degli assi cartesiani;

mTmMoOON®>

3. Dati nel piano cartesiano i punti: A(—3;2), B(5;—4) e C(3;5), determina:
A. il perimetro del triangolo ABC;
B. I’area del triangolo ABC;
C. il quarto vertice D del parallelogramma ABCD;
D. i vertici del triangolo A’B’C’ ottenuto dalla traslazione di vettore (8; —3) del triangolo ABC e
disegnalo.



Soluzione

1. Risolvi graficamente il seguente sistema lineare: \
{x.i-%:yTH {2x+1=y+1 {2x—y=0 {y=2x
X+y=+3 y=—-x+3 x+y—3=0 y=—-x+3
(m =m') Sistema determinato
oppure

P=(1,2)

-+ -

Dato il fascio di rette di equazione: kx — (k— 1)y + k— 2 = 0, determina:
A. il tipo (fascio proprio / fascio improprio);
B. il centro del fascio;

I’equazione della retta c del fascio perpendicolare alla retta s di equazione 2x — 3 = 0;

I'equazione della retta e del fascio passante per il punto P(4; —1);

C.
D. I'equazione della retta d del fascio perpendicolare alla retta t di equazione 2x +y — 3 = 0;
E.
F.

I'equazione della retta f del fascio passante per I’origine degli assi cartesiani;

Soluzione A

Si tratta di un fascio przprio di re}t{te perché defficiente angolare dipende dal parametro k:
a

Mrascio = _Ez _—(k—l) =k_1-

Soluzione B

Perk =0 = 0-x—(0—-1)y+0—-2=0; y=2

Perk =1 = 1'x+(1-1)y+1-2=0; x=1

Il centro del fascio ha coordinateC = (1; 2) .

Soluzione C

Laretta 2x —3 = 0 € una retta parallela all’asse y.
La retta richiestac del fascio € quindi parallela all'asse x , la se@uazione ey = 2 .

Soluzione D

Laretta 2x + y — 3 = 0 ha coefficiente angolaren, = —% = —% .

Essendod Lt = md=% cioé:&=%; CE: k#1 2k=k-1;

La retta richiestad ha equazione:—1x — (-1 —-1)y—-1-2=0; —x+2y—3=0;

Soluzione E

Imponiamo il passaggio per il punR(4; —1) :

4k —(k—1)(-1)+k-2=0; 4k +k—-14+k—-2=0; 6k—3=0; k
_— ! 1 1 AL 1,1 3 _

La retta richiestae ha equazione:- x — (5 - 1)y to- 2=0; SX oy == 0;

Soluzione F

La retta richiesta si ottiene pér— 2 = 0 cioe perk = 2.

La retta richiestgf ha equazione:2x — (2—-1)y+2—-2=0; 2x -y =0;
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3. Dati nel piano cartesiano i punti: A(—3;2),B(5;—4) e C(3;5), determina:
A. il perimetro del triangolo ABC;
B. I’area del triangolo ABC;
C. il quarto vertice D del parallelogramma ABCD;
D. i vertici del triangolo A'B’C’ ottenuto dalla traslazione di vettore ¥(8; —3) del triangolo ABC e

disegnalo.
Soluzione A 5| /,F
AB = (xa —x5)* + 0a —yp)? =/(-3-5)2 + 2+ 4% = q) iy
=v64 +36 =v100 = 10. /3(//'
BC=1/(xg —xc)* + (s —¥0)* = (5 —3)2 + (-4 -5)? = sl
= s
=4 +81=+85. Akx 2-/
R=\/(xA—xc)2+(J’A—J’c)2=\/(—3—3)2+(2—5)2= \\\ 1y
=V36+9 =45 =3v5.  Hwl
Pertanto il perimetro del triangolo ABC é: & o ‘5\1 2 3
o -1
p = AB + BC + AC = 10 + /85 + 3+/5. \
2| \
Soluzione B 3] ™y
Determiniamo I'equazione della retta AB: \
Y=Ya _ X—Xg y-2 x+3 y—2 x+3 il
Vg — Y4 Xp—Xa ' —4-2 543’ -6 8 '
8(y—2)=—-6(x+3); 8y —16 = —6x—18;
3 1 3
8y =—6x—2; y=—1x—Z; (mAB:_Z)'
Determiniamo I'equazione della retta CH passargeipvertice C gperpendicolare alla retta AB:
EssendoCH 1 AB = Mmey= L =42
uyy: 3

L'equazione della retta CH é:
4 4 4
Y —yc=meu(x —xc); y—5=§'(x—3); y—5=§x—4; y=§x+1

Determiniamo le coordinate del punto H, punto deisezione delle rette CH e AB:

4 3 1 4
AB y==x+1 ——x——==x+1 —9x -3 =16x+12 25x = =15
H: 33 ) 4= 4 3
CH y=——x—- - o

Determiniamo la misura dell’altezza CH del triangol

ﬁ:\/(xc—xy)2+()’c_3’H)2=\](3+§)2+(5—%)2=\](15;3)2‘*‘(255_1)2:

18\2  /24\2 324 576 900
o R ey Ny T

Pertanto I'area del triangolo é:

— — 1
-AB-CH=E-1O-6=3O.

N =

Sapc =
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Soluzione C

Il coefficiente angolare della retta AB émyz = —%. D 1y
& ]
3 Y
EssendoCD || AB = Mep = Map = =7 T 1
Determiniamo I'equazione della retta CD passargeipvertice C e
parallela alla retta AB:y — y. = mep(x — x¢) ;
5= 3( 3) 5= 3 + _ 3 +29 i C
YT E TR T Y mem ATy YRy \ 1 e
.. . .. I| _.r-"""f ""“
Determiniamo il coefficiente angolare della rett€B - ] e
—4_—5 9 A ,-r"'/l 3 “\ﬁ
mBC = — -.\ ‘_“
5-3 2 i 3000E
9 b Xz
EssendOAD " BC = Myp = Mpe = _E' T LI LIPS \_“‘I\‘ T = o T 1 T
Determiniamo I'equazione della retta AD passargeipvertice A e 3 i
parallela alla retta BC: y — y, = mpc(x — x4) ; R
5= 9( +3) - 27 _ 9 23 et
YTET TR TR ymaE AT YETY T E
Determiniamo le coordinate del punto D, punto demezione delle rette AD e CD:
3 29 9 23 3 29
y=—x+— [(—Zx-"=—_x+22 (—18x—46=-3x+29 (15x=-75 (x=-5
4 4 2 2 4 4 = D(-5;11)
9 23 11 ’
= ——X — — — —_ y =
Y=Y -
Soluzione D 1y c
. . C(x'=x+8
Le equazioni della traslazione sono: Y =y -3
. - - " 1 Cl
| vertici del triangolo A’'B'C’ sono: A';\ 1 ¢
= — = \ i : y
A(=3;2) {x,_ 3+8=45 4o P e |
y=+2-3=-1 fi < A
B(5;—4) {x, =H+8=+13 pi3._y - P
y' =—4-3=-7 ] N
x'=+3+8=+11 : =
; ’ . B
€(3;5) bZeiiii, = cauo _
.-.BI
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