Funzioni composte
Esercizi

Esercizio 1142.272

Date le funzioni f(x) = sin2x e g(x)=+x—1 determinafog e gof.
Soluzione

La composizioneg o f & ben definita se il codominio ¢fi & contenuto nel dominio gi.

Dom (g)

PoichéilDom,={x€R / x>0}, deverisultare che: sin2x >0.

T
sin2x=>0; 2km < 2x < m+ 2km; anxSE+kn

La composizioneg o f opera nel seguente modo:

x Z) y = f(x) =sin2x A z=g) = g(f(x)) =+sin2x—1

Il dominio della funzione compostg o f € Dom g = {x ER/ kn<x< % + kn} .

La composizionef o g € ben definita se il codominio @i & contenuto nel dominio di.

Dom (f)

e z=f(g()

Poiché il Dom ; = R, sicuramente il codominio dj sara contenuto iom =R .

La composizionef o g opera nel seguente modo:
x5 y=g) =vVx—1 ], z=f(g(x)) =sin2(¥x —1)

Il dominio della funzione compostg cg € Domy.a ={x€R / x =0}.
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Esercizio 1142.273

1

Date le funzioni f (x) = —

= € 9= e **2 determinafog e gof.

Soluzione
La composizioneg o f & ben definita se il codominio ¢fi & contenuto nel dominio gi.

Poiche il Dom , = R , sicuramente il codominio ¢f sara contenuto iom ; .
La composizioneg o f opera nel seguente modo:

x b ysf@ey % z=g0)=g() = TR cior gof = & ww "
Il dominio della funzione compostg o f € Dom g = {x ER/ x#0 AN x# %} .

La composizionef o g € ben definita se il codominio @i & contenuto nel dominio di.

Poiché il Dom ; = {x ER/ x#0 A x# %} deve risultare che: e ™**2 %0 A e ¥*?2 ;t%
e—ﬁ+2 # 0 Vx€R

e"”zié Vx+#2+In3

Infatti:  In(e™**?2 =ln§ ; —x+2=In1-1In3; x=2+1In3.

La composizionef o g opera nel seguente modo:

X 5 y=g(x)=e*? 1) zZ= f(g(x)) ~ p-xt2 _ 31’(8_’“'2)2 cioe fog= o—x+2 _133—2x+4

Il dominio della funzione compostgfog € Domy, ={x €R / x#2+In3}.

Esercizio 1142.274

Date le funzioni f(x) = cos (—x + %) e gkx)= determinafeg e gof.

1
Vx+1
Soluzione

La composizioneg o f & ben definita se il codominio ¢fi & contenuto nel dominio dgi.

Poiché il Dom , = {x € R / x > —1}, deve risultare che:cos (—x + %) > -1

Macos(—x+%)>—1 per —x+%¢n+2kn; x¢—n+%+2kn; x¢—%n+2kn.
La composizioneg o f opera nel seguente modo:
f T g 1
x 5 y=f@=cos(-x+g) > z=g0)=g(f®)=

\/cos (—x +%) +1

Il dominio della funzione compostg o f € Dom g = {x ER/ x# —gn + 2kn } .

La composizionef o g € ben definita se il codominio @i & contenuto nel dominio di.
Poiche il Dom = R, sicuramente il codominio dj sara contenuto iom ; .

La composizionefo g opera nel seguente modo:

’ 1 i L T
X - y=g(x)=m - Z:f(g(x))zcos<_\/x_+1+g)

Il dominio della funzione compostgfcg & Domg,s ={x€R/ x> -1 }.
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Esercizio 1142.275

Date le funzioni f(x) = 2¥** e g(x) = /% determinafeg e gof.
Soluzione

La composizioneg o f & ben definita se il codominio ¢fi & contenuto nel dominio gi.
Il Domgz={x€R /x<-3 VvV x=2}

Infatti:
-3
=2 4. Xx=220 x>2 - -
x+3 '
x+3>0 x> -3 - X +

©) _

PoichéilDom, = {x€R / x<—-3 Vv x =2}, deve risultare che Vx4 < _3

2¥*=% < 3 non ha soluzioni.
2VA—4 > 21, Vx—4>1; x=5; x225.
La composizioneg o f opera nel seguente modo:
Vx—4 _
x> y=f@=2 o 2=gW=9(f@)= |

Il dominio della funzione compostg o f € Domgs={x€R / x=25}.

La composizionef o g € ben definita se il codominio @i & contenuto nel dominio di.

PoichéilDom; ={x € R / x 20}, deve risultare che % =>0.

-2 -2 .
% =>0; % =>0; x<-3 VvV x=>=2 risolta precedentemente.

La composizionef o g opera nel seguente modo:

x—2 f
x+3

fx—z
Z_Z_4 4|x—-2
x+3 =2 _x+3_4

Il dominio della funzione compostgfecg € Domyyz={x€R / x<-3 V x=21}.

xS y=g)= z=f(g(x)) =2
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Esercizio 1142.276

Date le funzioni f(x) =vx+3 e g(x)=Inx+1 determinafog e gof.
Soluzione

La composizioneg o f & ben definita se il codominio ¢fi & contenuto nel dominio gi.
Poichéil Dom, = {x € R / x>0} , deve risultare che Vx +3 >0 .
Vx+3>0; Vx> -3; x = 0.

La composizioneg o f opera nel seguente modo:

x 4 y=f(x)=vVx+3 A z=g» =g(fx)=mm(¥x+3)+1

Il dominio della funzione compostg o f € Domgs={x€R / x=0}.

La composizionef o g € ben definita se il codominio @i & contenuto nel dominio di.

PoichéilDom;={x €R / x 20}, deverisultare chelnx+1=0.
{x >0 1
S

Inx+1=0; Inx>-1; Inx >Ine™!; Y > el x =

La composizionef o g opera nel seguente modo:

X kA y=gx)=Inx+1 EA z=f(g(x))=Vinx+1+3

Il dominio della funzione compostg o g € Domg,, = {x ER /x> i } .

Matematica www.mimmocorrado.it



